PCSI 5 Note /10

Interrogation de cours 17 du Lundi 8 Février 2016
Nom et prénom :

1. (/1 points) Enoncer le théoréme de passage 4 la limite sur la dérivée :

Soit f : I — R une fonction continue sur I, dérivable sur I\{a}. Si f’: I\{a} admet une limite [
(finie ou infinie) quand = — a, alors W — L.

Tr—a
En particulier si [ est finie, f est dérivable en a et f’ est continue en a et donc f'(a) = .

2. (/1 points) Classer les suites de la plus négligeable a la plus prépondérante : n, n!, 2", In(n)'0, n?.

)10

In(n << n << n? << 2" << 7l

2 points) Vrai ou Faux :

Si u, ~ v, et w, ~ t,, alors u,w, ~ v,t,.

Si u, — v, — 0, alors exp(u,) ~ exp(vy,)

/

F

0

B Si u, ~ v,, alors exp(u,) ~ exp(v,)

O

W Siu, ~v, etw, ~t,, alors u, +w, ~ v, +t,.
0

Si u, ~ v, et v, = o(wy,), alors u, = o(wy,).
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3 n __ n
W Siu, ~ v, alors u]! = v

4. ( / 1 points) Classer les fonctions suivantes de la plus négligeable a la plus prépondérante au
.. 9 1 1
voisinage de +oo : In(x), v/, Ve*, 22, ,—.
In(z) @

<< In(z) << Vz << 2? << ez,

1

1
z =" ()

5. (/2 points) Equivalents usuels :

: Ly

sm(:v)fgx ; tan(x)moJx ; cos(x)—lfg—ga: ; ln(1+x)?x
T+ 222 1 T + 222 -1 3 N
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6. (/2 points) Donner les DL,(0) des fonctions suivantes :

_ x2 x> z? 4
o ln(l_x)x:()_x_T_?_T—i_O(x)
e = 14a+Z 42 424 o(zh
om0 o T T4

e cos(r) = 1= ()

= 1—z+2>—2°+ 2+ o(z?)
1+ 2 z—0
ch(z)—1

7. (/1 points) Donner un DLy(0) de g(x) = 5
T

. Que peut-on en déduire pour g en 07

On a g(z) = 5 + % + o(2?). g admet donc un DL,(0), donc a fortiori d’ordre 1 également. On

en déduit que g est prolongeable par continuité en 0 en posant g(0) = 1/2 et ce prolongement est
dérivable en 0 avec ¢'(0) = 0.



